1 L’inégalité de Jenssen

Exercice 1.1 Dans cet exercice on suppose que (X, A, u) est un espace
mésuré tel que u(X) =1 et ¢ : X — [0,400] est une fonction connvexe,
1. e.,

(1 —=t)x +ty) < (1 —t)p(x) + te(y)Ve,y € RVt € [0, 1].
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1. Montrer que la fonction x — est croissante.

2. On pose E, = {(a,b) € R?* p(x) > ax + bVx € R}. Montrer que

o(r) = sup (az +b).
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3. En déduire que si f € L}(X, A, u), alors
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4. En déduire que si z; € R alors
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5. En déduire que si y; > 0, Vi alors on a



