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Эрмитов подход Янга–Миллса к гипотезе Гриффитса
о положительности обильных векторных расслоений

Для данного векторного расслоения произвольного ранга с обильным
детерминантным линейным расслоением на проективном многообразии
предлагается новая эллиптическая система эрмитовых дифференциаль-
ных уравнений типа Янга–Миллса на тензор кривизны. Система состав-
лена таким образом, что ее решения дают эрмитовы метрики положитель-
ной кривизны в смысле Гриффитса и даже в двойственном смысле Нака-
но. Как следствие, если бы получилось доказать существование решения
для любого обильного векторного расслоения, то гипотеза Гриффитса об
эквивалентности между обильностью и положительностью векторных рас-
слоений была бы доказана.
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§ 1. Введение

ПустьX – проективное n-мерное многообразие. Гипотеза Гриффитса (см. [5])
говорит, что голоморфное векторное расслоение E → X обильно по Хартсхор-
ну; это значит, что ассоциированное линейное расслоение OP(E)(1) обильно тог-
да и только тогда, когда E допускает эрмитову метрику h такую, что тензор
кривизны Черна ΘE,h = i∇2

E,h положителен по Гриффитсу. Другими словами,
если мы положим rankE = r и

ΘE,h = i
∑

1⩽j,k⩽n, 1⩽λ,µ⩽r

cjkλµ dzj ∧ dzk ⊗ e∗λ ⊗ eµ (1.1)

в терминах голоморфных координат (z1, . . . , zn) на X и ортонормированного
базиса (eλ)1⩽λ⩽r расслоения E, то ассоциированная квадратичная форма

Θ̃E,h(ξ ⊗ v) := ⟨ΘE,h(ξ, ξ) · v, v⟩h =
∑

1⩽j,k⩽n, 1⩽λ,µ⩽r

cjkλµξjξkvλvµ (1.2)

должна принимать положительные значения на ненулевых тензорах ξ ⊗ v ∈
TX ⊗ E. Более сильное понятие положительности по Накано (см. [8]) предпо-
лагает, что

Θ̃E,h(τ) :=
∑

1⩽j,k⩽n, 1⩽λ,µ⩽r

cjkλµτjλτkµ > 0 (1.3)
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